
Leíró halmazelmélet gyakorlat, 2016. március 9.

1. Ha a lengyel terek egy Γ halmazosztályára teljesül a redukció, akkor Γ̌-ra
teljesül a szeparáció.

2. Ha α ≥ ω1, akkor Σ0
α = Π0

α = ∆0
α = Borel halmazok és Baire-α = Borel-α =

Borel függvények.

3. a) Ha f Baire-α és g folytonos, akkor f ◦ g és g ◦ f Baire-α.

b) Ha f Borel-α, g Borel-β, akkor g ◦ f Borel-α+ β.

4. a) Ha B ∈ Σ0
α

(
[0, 1]2

)
, akkor az f(x) = λ(Bx) függvény Baire-α.

b) Ha A ⊆ R2 Borel, akkor {x ∈ R : λ(Ax) = 0} Borel.

5. Legyen A (tetszőleges számosságú) diszkrét topologikus tér. Ha T egy gallya-
zott fa ω-n, akkor a végtelen ágaiból álló [T ] ⊆ ωω halmaz zárt, valamint a
T 7→ [T ] leképezés bijekció az ω-n lévő gallyazott fák és ωω zárt részhalmazai
között.

6. Lássuk be, hogy R felbontható egy nullmértékű és egy első kategóriájú halmaz
uniójára.

7.* Kontinuum hipotézis esetén van olyan f : R → R bijekció, amelyre f(H)
pontosan akkor Lebesgue nullmértékű, ha H első kategóriájú.

A feladatsorok elérhetőek (lesznek) a http://www.logic.univie.ac.at/~vidnyanszz77/
oldalon.


