
Leíró halmazelmélet gyakorlat, 2018. április 13.

1. Lássuk be, hogy standard Borel tér Borel részhalmaza standard Borel.

2. Lássuk be, hogy ha X, Y lengyel terek, és az f : X → Y függvény grafikonja
analitikus, akkor f Borel mérhető.

3. Mutassuk meg, hogy ha az X és Y lengyel terek között van X → Y és Y → X
Borel beágyazás is, akkor van köztük Borel izomorfizmus.

4. a) Lássuk be, hogy létezik Bernstein halmaz NN-ben.

b) Lássuk be, hogy létezik nem eldöntött játék.

5. Legyen (X,S) mérhető tér. Egy A ⊂ X halmaz S-fedése az A′ ∈ S halmaz,
ha A ⊂ A′, és valahányszor A ⊂ B ∈ S, akkor A0 \B minden részhalmaza ∈ S.
Mutassuk meg, hogy ha X lengyel tér és

a) (X,S) = (X,BP )

b) (X,S) = (X, {A ⊂ X : A µ-mérhető}), ahol µ véges Borel mérték

esetén minden A ⊂ X-nek van S-fedése.

6. Legyen (X,S) mint előbb. Lássuk be, hogy ha minden A ⊂ X-nek van
S-fedése, akkor S zárt az A-operációra.

A feladatsorok elérhetőek (lesznek) a http://www.logic.univie.ac.at/~vidnyanszz77/
oldalon.


