Leir6é halmazelmélet gyakorlat, 2018. aprilis 20.

1. Lassuk be, hogy Ei—determinéltség & Hi-determinéltszig.
2. Ha X lengyel tér és A C X analitikus, akkor A Baire tulajdonsagu.

3. Egy T C N<N fa pontosan akkor jél-fundélt, ha a T-re megszoritott Kleene-
Brouwer rendezés jolrendezés.

4. A cut-and-choose jaték egy X perfekt lengyel téren zajlik, melyen adott egy d
teljes metrika, egy A C X halmaz és egy megszamlalhaté bazis. 1 és II jatszanak
a kovetkezOképpen:

I (Ug,uy)  (Uy,Uy)
T io i

ahol U bézisnyiltak, diam(UP) < 27" Uy N U7 = 0, i, € {0,1} és
U uUM C U, Legyen z € X az az elem, amire {z} = N, U'. A
jaték egy lefolyasat pontosan akkor nyeri I, ha x € A. Léassuk be, hogy

i) I-nek pontosan akkor van nyerd stratégidja, ha A tartalmaz egy Cantor-
halmazt,

ii) II-nek pontosan akkor van nyerd stratégidja, ha A megszamlalhato.

5. Léassuk be, hogy barmely két standard Borel téren értelmezett folytonos
(azaz minden pont nullmértékii) Borel valésziniiségi mérték izomorf, azaz van
olyan Borel izomorfizmus, ami mindkét iranyban mértéktarté.

6. Legyen X lengyel tér. Lassuk be, hogy
a) {(K,L)e K(X)xK(X): KCL} CK(X)x K(X) Borel,
b) {K € K(X) : K perfekt} Borel,

¢) {K € K(X) : K nem megszdmldlhaté} analitikus.

A feladatsorok elérhet&ek (lesznek) ahttp://www.logic.univie.ac.at/~vidnyanszz77/
oldalon.



